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3a + 2
2a2 + 1

が整数となるような有理数 aを求めよ。

解答
3a + 2
2a2 + 1

= kとおくと，

3a + 2 = k(2a2 + 1)
∴ 2ka2 − 3a + (k − 2) = 0 · · · · · · (∗)

1◦ k = 0 のとき

a = − 2
3

2◦ k �= 0 のとき
必要条件として，aは実数であるから

(判別式) = (−3)2 − 4 �2k �(k − 2) � 0
∴ 8k2 − 16k − 9 � 0

kは 0でない整数であるから，
8 × (−1)2 − 16 × (−1) − 9 = 15 > 0,

8 × 02 − 16 × 0 − 9 = −9 < 0,

8 × 22 − 16 × 2 − 9 = −9 < 0,

8 × 32 − 16 × 3 − 9 = 15 > 0

を考え，
k = 1 または k = 2

(∗)より
k = 1 のとき 2a2 − 3a − 1 = 0

(判別式) = 17は平方数でないから不適。

k = 2 のとき 4a2 − 3a = a(4a − 3) = 0

∴ a = 0,
3
4

以上より，求める有理数は

a = − 2
3

, 0,
3
4

(答)


